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	3. Εκπαιδευτήρια ΓΕΩΡΓΙΟΥ ΖΩΗ  ΣΤ΄ Δημοτικού
1
Κλάσμα είναι ένας αριθμός που δηλώνει «το μέρος» ενός «συνόλου».
Όταν λοιπόν λέμε ότι πήραμε το
1
4
μιας πίτσας σημαίνει ότι κόψαμε την πίτσα (δηλαδή το
σύνολο ή αλλιώς μονάδα αναφοράς) σε 4 ίσα κομμάτια και πήραμε το 1 ( δηλαδή το μέρος).
Το κλάσμα αποτελείται από:
o τον παρονομαστή που μας δείχνει σε πόσα ίσα μέρη χωρίσαμε το σύνολο
o τον αριθμητή που μας δείχνει πόσα μέρη πήραμε από το σύνολο
Ο παρονομαστής ενός κλάσματος δεν μπορεί ποτέ να είναι μηδέν, γιατί αυτό θα σήμαινε
ότι δεν χωρίσαμε καθόλου το σύνολο. Κάτι τέτοιο δεν έχει νόημα για ένα κλάσμα.
Ο αριθμητής μπορεί να είναι μηδέν, αυτό σημαίνει απλώς ότι δεν πήραμε κανένα κομμάτι
από το σύνολό μας.
Το κλάσμα με αριθμητή το 1 λέγεται κλασματική μονάδα.
Κάθε ακέραιος μπορεί να γραφτεί ως κλάσμα με παρονομαστή τη μονάδα.
π.χ. 5 =
5
1
αριθμητής
παρονομαστής
κλασματική γραμμή
 


	4. Εκπαιδευτήρια ΓΕΩΡΓΙΟΥ ΖΩΗ  ΣΤ΄ Δημοτικού
2
Όταν ο αριθμητής ενός κλάσματος είναι μικρότερος από τον παρονομαστή, τότε το κλάσμα
είναι μικρότερο από τη μονάδα.
Όταν o αριθμητής είναι ίσος με τον παρονομαστή τότε σημαίνει ότι πήραμε όλα τα κομμάτια
του συνόλου και άρα το κλάσμα είναι ίσο με τη μονάδα.
Όταν ο αριθμητής είναι μεγαλύτερος από τον παρονομαστή, τότε το κλάσμα είναι
μεγαλύτερο από τη μονάδα.
4
= 1
 


	5. Εκπαιδευτήρια ΓΕΩΡΓΙΟΥ ΖΩΗ  ΣΤ΄ Δημοτικού
3
Γνήσια κλάσματα λέγονται τα κλάσματα που είναι μικρότερα από την ακέραια
μονάδα. Έχουν, δηλαδή, τον αριθμητή μικρότερο από τον παρονομαστή.
Καταχρηστικά λέγονται τα κλάσματα που είναι μεγαλύτερα από την ακέραια
μονάδα. Έχουν, δηλαδή, τον αριθμητή μεγαλύτερο από τον παρονομαστή.
Στα καταχρηστικά κλάσματα μπορούμε να χωρίσουμε τις ακέραιες μονάδες και να
μετατρέψουμε το κλάσμα σε μεικτό αριθμό.
Κλάσματα ίσα με την ακέραια μονάδα είναι εκείνα που έχουν τον αριθμητή ίσο
με τον παρονομαστή.
1) Διαιρούμε τον αριθμητή με τον παρονομαστή.
2) Το πηλίκο της διαίρεσης είναι ο ακέραιος του μεικτού αριθμού.
3) Το κλάσμα του μεικτού έχει αριθμητή το υπόλοιπο της διαίρεσης και παρονομαστή τον
ίδιο με το αρχικό κλάσμα.
Το κλάσμα με αριθμητή το 1 λέγεται κλασματική μονάδα
1) Πολλαπλασιάζουμε τον ακέραιο του μεικτού με τον παρονομαστή του κλάσματός του.
2) Στο γινόμενο που προκύπτει προσθέτουμε τον αριθμητή του μεικτού αριθμού.
3) Το αποτέλεσμα αποτελεί τον αριθμητή του νέου κλάσματος, ενώ παρονομαστής
παραμένει ο ίδιος.
2
1
5
δηλαδή κάνουμε 2×5=10 και μετά 10+1=11 Άρα 2
1
5
=
11
5
2
5
,
15
20
5
3
,
30
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5
5
,
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x
+
 


	6. Εκπαιδευτήρια ΓΕΩΡΓΙΟΥ ΖΩΗ  ΣΤ΄ Δημοτικού
4
Ονομάζονται τα κλάσματα που έχουν ίδιο παρονομαστή.
π.χ.
1
3
,
5
3
,
14
3
Ονομάζονται τα κλάσματα που έχουν διαφορετικό παρονομαστή.
π.χ.
1
5
,
3
7
,
14
3
1. Απαντώ στις παρακάτω ερωτήσεις.
Α. Β. Γ.
Τι μέρος από τα αστέρια είναι
χρωματισμένα;
Τι μέρος του κύκλου είναι
χρωματισμένο;
Τι μέρος των σχημάτων
είναι τα τρίγωνα;
2. Χρωματίζω όσα δηλώνουν τα κλάσματα.
 


	7. Εκπαιδευτήρια ΓΕΩΡΓΙΟΥ ΖΩΗ  ΣΤ΄ Δημοτικού
5
3. Σε κάθε ένα από τα παρακάτω σχήματα ζωγραφίζω την κλασματική μονάδα που
δείχνει το κλάσμα στα δεξιά.
4. Συμπληρώνω τα κενά των παρακάτω προτάσεων με τις κατάλληλες λέξεις, φράσεις ή
μαθηματικά σύμβολα.
α) Όταν ο αριθμητής ενός κλάσματος είναι μεγαλύτερος από τον παρονομαστή, το κλάσμα
είναι μεγαλύτερο από το 1 και μπορούμε να μετατρέψουμε το κλάσμα σε
………………………………. αριθμό.
β) Το κλάσμα σχηματίζεται από δύο φυσικούς αριθμούς, τον…………………………….και τον
………………………………., που χωρίζονται μεταξύ τους από την ………………………………. γραμμή.
γ) Το κλάσμα με αριθμητή το 1 λέγεται ………………………………. ………………………………
δ) Όταν ο αριθμητής ενός κλάσματος είναι ………………………………. από τον παρονομαστή, το
κλάσμα είναι μικρότερο από το 1.
ε) Όταν ο αριθμητής ενός κλάσματος είναι ……………………………… με τον παρονομαστή, το
κλάσμα είναι ίσο με το 1.
5. Κυκλώνω τις κλασματικές μονάδες.
1
8
5
12
1
3
6
15
1
12
1
7
α) Ποια είναι η μικρότερη και ποια η μεγαλύτερη κλασματική μονάδα;
…………………………………………………………………………………………………………………………
β) Ζωγραφίζω τη μικρότερη και τη μεγαλύτερη κλασματική μονάδα χρησιμοποιώντας τα
παρακάτω ορθογώνια.
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6. Συμπληρώνω τους πίνακες.
Κλασματικός
αριθμός
4
8
9
5
12
12
67
85
4
100
74
6
Κλασματική
μονάδα
7. Συγκρίνω τα παρακάτω κλάσματα.
3
7
…
5
7
3
5
…
3
9
2
58
…
12
13
2
58
…
12
13
5
14
…
12
12
4
10
…
45
100
8. Συμπληρώνω ποια από τα παρακάτω κλάσματα είναι καταχρηστικά, γνήσια ή ίσα με
τη μονάδα.
Καταχρηστικά
Ίσα με τη μονάδα
Γνήσια κλάσματα
9. Τοποθετώ το σύμβολο της ισότητας (=) ή ανισότητας (<,>) στα παρακάτω κενά.
1
12
…. 1
12
10
…. 1
1
1
…. 1
152
151
…. 1
3
5
…. 1
20
15
…. 1
78
7
…. 1
10. Εκφράζω με κλάσμα:
α) Τα 40 λεπτά της ώρας. .................. β) τις 23 ημέρες του αιώνα. ..................
γ) τις 23 ημέρες του μήνα. .................. δ) τις 352 γραμμάρια του κιλού. ..................
ε) τις 23 ημέρες του χρόνου. .................. στ) τα 45 χιλιοστά του μέτρου. ..................
ζ) 2 ημέρες της εβδομάδας. .................. η) 10 λεπτά του €. ..................
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11. Στη Στήλη Β, γράφω το καταχρηστικό κλάσμα που αντιστοιχεί σε κάθε σχήμα της
Στήλης Α. Στη στήλη Γ, γράφω το καταχρηστικό κλάσμα σε μορφή μικτού αριθμού.
12. Μετατρέπω από καταχρηστικό σε μεικτό και το αντίστροφο.
Καταχρηστικό
κλάσμα
19
8
43
8
34
5
122
24
Μεικτό
κλάσμα
2
4
9
7
5
9
5
3
4
20
7
5
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13. Απαντώ στις παρακάτω ερωτήσεις, χρησιμοποιώντας τη μέθοδο της κλασματικής
μονάδας.
Πόσα εκατοστά είναι τα
3
5
του μέτρου;
• ............................................................................................................................................................
• ............................................................................................................................................................
• ............................................................................................................................................................
Πόσα εκατοστά είναι τα
3
4
του μέτρου;
• ............................................................................................................................................................
• ............................................................................................................................................................
• ............................................................................................................................................................
Πόσα λεπτά είναι το
2
5
του ευρώ;
• ............................................................................................................................................................
• ............................................................................................................................................................
• ............................................................................................................................................................
Πόσο είναι τα
15
27
του 81;
• ............................................................................................................................................................
• ............................................................................................................................................................
• ............................................................................................................................................................
14. Σημειώνω με «Σ» τις σωστές και με «Λ» τις λάθος προτάσεις. Σε περίπτωση που η
πρόταση είναι λάθος, δικαιολογώ την απάντησή μου.
Α (…) Τα κλάσματα
1
25
,
1
2
,
1
12
,
1
3
,
6
1
είναι κλασματικές μονάδες.
……………………………………………………………………………………………………………………………………………
Β (…..) Τα κλάσματα
2
25
,
2
4
,
2
6
είναι ομώνυμα.
……………………………………………………………………………………………………………………………………………
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Γ (…..) Τα καταχρηστικά κλάσματα είναι μεγαλύτερα από τα γνήσια.
……………………………………………………………………………………………………………………………………………
Δ (…..) Το κλάσμα
2
3
είναι γνήσιο.
……………………………………………………………………………………………………………………………………………
Ε (…..) Το κλάσμα
7
8
δημιουργήθηκε από την επανάληψη της κλασματικής μονάδας
1
8
οκτώ
φορές.
……………………………………………………………………………………………………………………………………………
15. Τα 6/8 των μαθητών της τάξης θα συμμετέχουν στην ημερήσια εκδρομή. Εάν το σύνολο
των μαθητών είναι 36, πόσοι μαθητές θα συμμετάσχουν;
16. Μια τάξη έχει 24 μαθητές. Από αυτούς τα
𝟓
8
είναι κορίτσια. Πόσα αγόρια και πόσα
κορίτσια υπάρχουν στην τάξη;
17. Τον Νοέμβριο οι μαθητές παρατήρησαν προσεκτικά τις καιρικές συνθήκες και
κατέγραψαν τις παρατηρήσεις τους. Το
𝟏
𝟐
των ημερών ήταν συννεφιασμένες, το
𝟏
𝟑
ήταν
βροχερές και οι υπόλοιπες ήταν ηλιόλουστες. Αν υποθέσουμε ότι οι ημέρες που
παρατήρησαν συνολικά ήταν 24, πόσες μέρες από αυτές ήταν συννεφιασμένες, πόσες
βροχερές και πόσες ηλιόλουστες;
18. Ο Αντώνης έφαγε το
𝟏
2
από μια πίτσα 8 κομματιών και ο Δημήτρης έγαγε το
𝟏
2
από μια
πίτσα 6 κομματιών. Αν το μέγεθος των κομματιών είναι ίδιο και στις δυο πίτσες,
έφαγαν την ίδια ποσότητα;
19. Ποιο από τα παρακάτω κλάσματα έχει τη μεγαλύτερη αξία;
α)
17
24
β)
1
4
γ)
3
4
δ)
1
3
ε)
7
12
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20. Τοποθετώ στην αριθμογραμμή που ακολουθεί τις ακόλουθες κλασματικές μονάδες.
1
2
,
1
10
,
1
5
,
1
4
Θέματα Μαθηματικών Διαγωνισμών
1. Αν τρεις μπουκάλες γεμίζουν με 12 ποτήρια λάδι, πόσα ποτήρια λάδι χρειάζονται για να
γεμίσουν 𝟗
𝟏
2
μπουκάλες;
Κυπριακή Μαθηματική Εταιρεία - 9η Μαθηματική Ολυμπιάδα, 2008
2. Να γράψεις το κλάσμα ή τον μεικτό αριθμό που δείχνει κάθε βέλος στην παρακάτω
αριθμογραμμή.
Μικρός Ευκλείδης, 2017
3. Να τοποθετήσεις τους αριθμούς στην κατάλληλη θέση της
αριθμογραμμής.
Μικρός Ευκλείδης, 2019
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4. Η Μαρία χρωμάτισε μαύρα ορισμένα από τα
τετράγωνα, όπως φαίνεται στη διπλανή εικόνα. Τα
υπόλοιπα θα τα χρωματίσει κόκκινα και πράσινα, έτσι
ώστε αυτά με το κόκκινο χρώμα να είναι τριπλάσια
από αυτά με το πράσινο. Όταν τελειώσει, τι μέρος του συνόλου των τετραγώνων θα έχει
πράσινο χρώμα;
Μικρός Ευκλείδης, 2021
5. Κυκλώνω τον αριθμό που δεν αντιστοιχεί στο σκιασμένο μέρος του
διπλανού σχήματος.
Μικρός Ευκλείδης, 2022
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Κάθε κλάσμα εκτός από το «μέρος» ενός «συνόλου» δηλώνει και μία διαίρεση:
τη διαίρεση του αριθμητή με τον παρονομαστή.
Και στην περίπτωση της διαίρεσης το κλάσμα εξακολουθεί να δείχνει το «μέρος» του
«συνόλου». Απλά, σε αυτή την περίπτωση το σύνολο δεν είναι μια «πίτσα», αλλά η μονάδα
της γνωστής μας αριθμογραμμής!
Έτσι το κλάσμα
3
4
ως πηλίκο δηλώνει ότι χωρίσαμε τη μονάδα σε 4 ίσα μέρη και πήραμε τα
3, δηλαδή 0,75 της μονάδας (3:4 = 0,75).
Αντίστοιχα το κλάσμα
6
4
σημαίνει ότι χωρίσαμε την μονάδα σε 4 ίσα μέρη και πήραμε 6,
δηλαδή μία ολόκληρη μονάδα και άλλη μισή 6 : 4 = 1,5
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1. Συμπληρώνω τον παρακάτω πίνακα.
Κλάσμα
Κλάσμα ως
διαίρεση
Αποτέλεσμα
διαίρεσης
Κλάσμα
Κλάσμα ως
διαίρεση
Αποτέλεσμα
διαίρεσης
3
4
25
4
5:10 7:20
Κλάσμα
Κλάσμα ως
διαίρεση
Αποτέλεσμα
διαίρεσης
Κλάσμα
Κλάσμα ως
διαίρεση
Αποτέλεσμα
διαίρεσης
10
8
3
12
19: 4 5:8
2. Μετατρέπω τα κλάσματα σε δεκαδικούς αριθμούς και στη συνέχεια σε δεκαδικά
κλάσματα, όπως στο παράδειγμα.
α)
2
5
= 0,4 =
4
10
β)
6
15
= … = γ)
15
4
= … . . = δ)
8
5
= . . . . =
3. Ποιοι κλασματικοί αριθμοί πρέπει να τοποθετηθούν στα σημεία Α, Β, Γ, Δ και Ε του
σχήματος; Στη συνέχεια υπολογίζω ποιος δεκαδικός είναι το κάθε κλάσμα.
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4. Κάνω τις παρακάτω πράξεις, έχοντας μετατρέψει πρώτα τα δεκαδικά κλάσματα σε
δεκαδικούς αριθμούς.
5. Βρίσκω μεταξύ ποιων διαδοχικών φυσικών αριθμών βρίσκεται καθένα από τα
παρακάτω κλάσματα
α)
5
3
β)
7
2
γ)
8
9
δ)
63
5
ε)
125
10
6. Τοποθετώ στην αριθμογραμμή τα παρακάτω κλάσματα.
α)
1
2
β)
3
2
γ)
5
2
δ)
1
4
ε)
3
4
στ)
4
5
ζ)
9
10
7. Ο Κώστας και ο Γιάννης έχουν το ίδιο χρηματικό ποσό στους κουμπαράδες τους. Ο
Κώστας ξόδεψε τα
𝟑𝟏
𝟒𝟎
ενώ ο Γιάννης ξόδεψε τα
𝟐𝟑
𝟐𝟓
.
α) Ποιo από τα δυο παιδιά ξόδεψε περισσότερα χρήματα;
β) Πόσα χρήματα ξόδεψε κάθε παιδί εάν αρχικά, μαζί και οι δυο κουμπαράδες,
περιείχαν 1.600 ευρώ;
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8. Ο Δημήτρης, η Κατερίνα και ο Μάριος συμμετείχαν σε έναν αγώνα δρόμου μεγάλων
αποστάσεων για φιλανθρωπικό σκοπό. Ο Μάριος μπόρεσε να καλύψει τα
𝟏𝟓
𝟐𝟎
της
διαδρομής, η Κατερίνα κάλυψε τα
𝟏𝟐
𝟏𝟓
και ο Δημήτρης κάλυψε τα
𝟑
𝟓
. Ποιο παιδί μπόρεσε
να τρέξει μεγαλύτερη απόσταση από τα τους τρεις;
9. Στους αγώνες άλματος εις μήκος ο Τάσος έκανε άλμα 3,15 μ., ο Νικηφόρος
17
5
μ. και η
Ειρήνη 3
9
15
μ. Ποιος μαθητής είχε την καλύτερη επίδοση;
10. Ο Μάριος και Κατερίνα έχουν το ίδιο χρηματικό ποσό στον κουμπαρά τους. Ο Μάριος
ξόδεψε τα
𝟐𝟒
𝟑𝟎
ενώ η Μαρία ξόδεψε τα
𝟐𝟕
𝟐𝟓
.
α) Ποιo από τα δυο παιδιά ξόδεψε περισσότερα χρήματα;
β) Πόσα χρήματα ξόδεψε κάθε παιδί εάν τα μισά χρήματα που είχε ο κουμπαράς
του Μάριου στην αρχή ήταν 450 ευρώ;
Θέματα Μαθηματικών Διαγωνισμών
1. Πόσο κάνει
𝟐.𝟎𝟎𝟕
2 + 0 + 0 + 7
- 2 × 0 × 0 × 7 ;
α) 1 β) 9 γ) 214 δ) 223 ε) 2007
Θέμα «Καγκουρό», 2007
2. Βάζω στην αριθμογραμμή τους αριθμούς σε όποια από τις θέσεις
Α,Β,Γ,Δ ταιριάζει ο καθένας.
Μικρός Ευκλείδης, 2022
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Η μητέρα του Πάνου και του Κώστα έφτιαξε μπισκότα και έδωσε από ένα σε κάθε παιδί. Ο
Κώστας έφαγε το
1
4
από το μπισκότο του ενώ ο Πάνος έφαγε τα
2
8
από το δικό του. Ποιο
παιδί έφαγε περισσότερο;
Κώστας Πάνος
………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………
Τι συμπέρασμα μπορούμε να βγάλουμε για τα δύο κλάσματα;
………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………
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Ισοδύναμα ονομάζονται δύο κλάσματα που μας δείχνουν την ίδια ποσότητα
(το ίδιο μέρος ενός συνόλου) χρησιμοποιώντας διαφορετικούς αριθμούς.
;
Είναι απλό, ας συγκρίνουμε για παράδειγμα τα κλάσματα
1
4
και
2
8
1
4
2
8
Για να φτιάξω το κλάσμα
2
8
από το κλάσμα
1
4
α) «Έκοψα» την ποσότητα σε διπλάσια κομμάτια όπως δείχνει ο παρονομαστής
(από 4 έγιναν 8).
β) Όμως «πήρα» και διπλάσια κομμάτια όπως δείχνει ο αριθμητής (από 1 πήρα 2).
γ) Επομένως η συνολική ποσότητα παραμένει ίδια.
;
Για να βρούμε αν δύο κλάσματα είναι ισοδύναμα, μία μέθοδος που μπορώ να
χρησιμοποιήσω είναι «τα σταυρωτά γινόμενα». Πολλαπλασιάζουμε τους όρους σταυρωτά
και αν τα σταυρωτά γινόμενα είναι ίσα, τότε τα κλάσματα είναι ισοδύναμα.
;
Όταν έχω ένα αρχικό κλάσμα και θέλω να δημιουργήσω ισοδύναμα με αυτό κλάσματα
μπορώ να το κάνω με δύο τρόπους.
α) Με πολλαπλασιασμό β)Με διαίρεση
Στη συγκεκριμένη περίπτωση όλα
τα κλάσματα εκφράζουν το μισό.
Τα σταυρωτά γινόμενα είναι ίσα,
επομένως τα κλάσματα
3
5
και
6
10
είναι ισοδύναμα
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Έχουμε το αρχικό κλάσμα
2
3
. Πολλαπλασιάζουμε και τον αριθμητή και τον παρονομαστή
με τον ίδιο αριθμό.
Από ένα κλάσμα μπορούμε να φτιάξουμε άπειρα ισοδύναμά του, αφού οι αριθμοί με τους
οποίους μπορούμε να πολλαπλασιάσουμε τους όρους του είναι άπειροι.
Ξεκινάμε με το κλάσμα
24
36
. Διαιρούμε και τον αριθμητή και τον παρονομαστή με τον ίδιο
αριθμό.
Όταν φτιάχνω ισοδύναμα κλάσματα με διαίρεση η διαδικασία αυτή ονομάζεται
απλοποίηση.
Όταν δεν μπορώ να απλοποιήσω (διαιρέσω) άλλο ένα κλάσμα τότε λέμε ότι το κλάσμα αυτό
είναι ανάγωγο.
x2 x3 x4
:2 :3 :4
x2 x3 x4
:2 :3 :4
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Υπενθυμίζουμε πως όταν ένα κλάσμα δεν μπορεί να απλοποιηθεί ( όταν δηλαδή δεν υπάρχει
αριθμός που να διαιρεί ακριβώς και τον αριθμητή και τον παρονομαστή) τότε το κλάσμα
λέγεται ανάγωγο.
Εάν θέλουμε να φτάσουμε στο ανάγωγο κλάσμα χωρίς να κάνουμε διαδοχικές διαιρέσεις,
χρησιμοποιούμε τον Μέγιστο Κοινό Διαιρέτη (του αριθμητή και του παρονομαστή) με τον
οποίο διαιρούμε και τους δύο όρους του κλάσματος.
Για παράδειγμα, οι αριθμοί 24 και 36 έχουν Μ.Κ.Δ. (24,36) = 12
Όταν δύο κλάσματα είναι ισοδύναμα τότε εάν πολλαπλασιάσουμε χιαστί τους όρους τους,
τα γινόμενα που προκύπτουν είναι πάντα ίσα.
2
4
=
4
8
Δύο αριθμοί λέγονται αντίστροφοι, όταν το γινόμενό τους είναι ακριβώς 1.
2 x 8 = 16
4 x 4 = 16
Τα χιαστί γινόμενα είναι ίσα.
Άρα και τα κλάσματα ειναι ίσα
μεταξύ τους
:12
:12
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1. Βάζω « = » όπου τα σκιασμένα μέρη είναι ίσα και γράφω από κάτω τα κλάσματα.
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2. Για κάθε ένα από τα παρακάτω κλάσματα φτιάχνω δύο ισοδύναμα με
πολλαπλασιασμό.
α)
2
3
= ………………………………………… β)
4
10
= …………………………………………
γ)
2
5
= ………………………………………… ε)
12
15
= …………………………………………
ε)
14
3
= ……………………………………… στ)
50
150
= …………………………………………
3. Για κάθε ένα από τα παρακάτω κλάσματα φτιάχνω ένα ισοδύναμο με διαίρεση.
α)
3
6
= ………………………………………… β)
10
8
= …………………………………………
γ)
8
24
= ………………………………………… ε)
5
25
= …………………………………………
ε)
12
24
= ………………………………………… στ)
25
50
= …………………………………………
4. Συμπληρώνω τα παρακάτω κενά ώστε τα κλάσματα να είναι ισοδύναμα.
α)
1
9
=
5
β)
24
16
=
3
γ)
60
100
=
30
δ)
2
8
=
16
ε)
7
6
=
48
στ)
25
30
=
100
ζ)
6
12
=
1
η)
15
30
=
6
θ)
5
4
=
60
5. Απλοποιώ τα παρακάτω κλάσματα μέχρι να φτάσω στο ανάγωγο.
α)
3
9
= β)
2
8
= γ)
6
10
=
δ)
15
30
= ε)
20
50
= στ)
25
30
=
ζ)
12
36
= η)
22
77
= θ)
16
20
=
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6. Απλοποιώ τα παρακάτω κλάσματα χρησιμοποιώντας το Μ.Κ.Δ. των όρων του, ώστε να
φτάσω απευθείας στο ανάγωγο κλάσμα.
7. Συμπληρώνω τα κενά, κατασκευάζοντας ισοδυναμίες.
α)
50
25
= ⋯ β)
10
10
= ⋯ γ)
70
= 2 δ)
10
= 2 ε)
9
= 3 στ)
0
10
= ⋯
8. Εξετάζω αν τα παρακάτω κλάσματα είναι ισοδύναμα, χρησιμοποιώντας τα χιαστί
γινόμενα. Ύστερα δικαιολογώ, όπως στο παράδειγμα.
Α.
2
10
4
20
2 x 20 = 40
4 x 20 = 40
Β.
8
12
12
8
Γ.
12
26
15
20
Δ.
7
8
30
40
9. Μετατρέπω τα παρακάτω κλάσματα σε ισοδύναμα με παρονομαστή τον αριθμό 3.
α)
10
6
β)
50
30
γ)
18
27
10. Σημειώνω με «Σ» τις σωστές και με «Λ» τις λανθασμένες προτάσεις. Σε περίπτωση που
η πρόταση είναι λανθασμένη, δικαιολογώ γιατί τη θεώρησα λάθος.
Α) (…..) Τα κλάσματα
1
4
=
2
8
είναι ισοδύναμα.
………………………………………………………………………………………………….……………………………………………
Β) (…..) Η απλοποίηση δύο κλασμάτων γίνεται πολλαπλασιάζοντας τον αριθμητή και τον
παρονομαστή ενός κλάσματος με τον ίδιο αριθμό.
………………………………………………………………………………………………….……………………………………………
Άρα είναι ισοδύναμα
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Γ) (…..) Ανάγωγα είναι τα κλάσματα που δεν απλοποιούνται άλλο.
………………………………………………………………………………………………….……………………………………………
Δ) (…..) Το κλάσμα
10
25
απλοποιείται με το 5.
………………………………………………………………………………………………….……………………………………………
Ε) (…..) Το κλάσμα
3
5
είναι ανάγωγο.
………………………………………………………………………………………………….…………………………………………
ΣΤ) (…..) Αν πολλαπλασιάσουμε τον αριθμητή και τον παρονομαστή ενός κλάσματος με τον
αριθμό 4, το κλάσμα θα μεγαλώσει 4 φορές.
………………………………………………………………………………………………….…………………………………………
Ζ) (…..) Ένα ανάγωγο κλάσμα είναι πάντα μικρότερο του 1.
………………………………………………………………………………………………….…………………………………………
Η) (…..) Τα κλάσματα
3
11
=
6
220
είναι ισοδύναμα.
………………………………………………………………………………………………….…………………………………………
11. Η Μαίρη έχει
12
30
της σοκολάτας και η Ζωή
2
5
της ίδιας σοκολάτας. Τα κορίτσια
υποστηρίζουν ότι έχουν ακριβώς την ίδια ποσότητα σοκολάτας. Έχουν δίκιο;
Δικαιολόγησε την απάντησή σου.
12. Να βρεις ποια από τα κλάσματα είναι ανάγωγα.
13. Σε μια επιχείρηση εργάζονται 5 άνδρες και 4 γυναίκες. Πόσες γυναίκες πρέπει να
προσληφθούν ώστε να αποτελούν τα
2
3
των εργαζομένων;
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14. Ο Κώστας συμμετείχε σε έναν διαγωνισμό ορθογραφίας και έγραψε σωστά 12 από τις
16 λέξεις που του ζητήθηκαν. Θα συμμετάσχει και σε ένα νέο διαγωνισμό στον οποίο
θα τους δοθούν 40 άγνωστες λέξεις. Πόσες λέξεις πρέπει να γράψει σωστά ώστε να
έχει το ίδιο ποσοστό επιτυχίας με τον πρώτο διαγωνισμό;
Θέματα Μαθηματικών Διαγωνισμών
1. Σε κάθε ορθογώνιο υπάρχουν δυο σχήματα. Να χρωματίσεις κατάλληλα κάθε δεύτερο
σχήμα, ώστε να φτιάξεις ένα κλάσμα ισοδύναμο με το αρχικό.
Μικρός Ευκλείδης, 2019
2. Τα
4
8
μιας κανάτας γεμίζουν με 4 ίδια ποτήρια. Πόσα ποτήρια, ίδια με τα προηγούμενα θα
γεμίσουν με τα
3
4
της ίδιας κανάτας.
Μικρός Ευκλείδης, 2016
3. Ποιον αριθμό πρέπει να αφαιρέσω τόσο από τον αριθμητή και τον παρονομαστή του
κλάσματος
8
11
για να έχω κλάσμα ισοδύναμο με το
2
3
;
Κυπριακή Μαθηματική Εταιρεία – 6η Μαθητική Ολυμπιάδα, 2005
4. Τοποθετώ τα κλάσματα
4
10
και
𝟔
5
στις σωστές θέσεις στην παρακάτω αριθμογραμμή.
Μικρός Ευκλείδης, 2022
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Για να συγκρίνω κλάσματα μεταξύ τους ακολουθώ έναν από τους παρακάτω τρόπους:
Κάνω τη διαίρεση του αριθμητή με τον παρονομαστή ώστε να τα μετατρέψω σε δεκαδικούς
αριθμούς. (λειτουργεί πάντα)
3
4
=3:4=0,75
5
8
=5:8=0,625
Άρα
3
4
>
5
8
Αν έχουν τον ίδιο παρονομαστή, τότε μεγαλύτερο είναι το κλάσμα που έχει τον μεγαλύτερο
αριθμητή.
2
4
<
3
4
Αν έχουν τον ίδιο αριθμητή, τότε μεγαλύτερο είναι το κλάσμα που έχει τον μικρότερο
παρονομαστή.
1
3
<
1
2
Τα κάνω ομώνυμα, οπότε μεγαλύτερο είναι εκείνο που έχει τον μεγαλύτερο αριθμητή.
(λειτουργεί πάντα)
Ελέγχω εάν τα κλάσματα είναι μεγαλύτερα ή μικρότερα από το
1
2
Για παράδειγμα, έχω να συγκρίνω τα κλάσματα
9
16
,
6
14
 Το μισό του
9
16
θα ήταν
8
16
άρα το
9
16
είναι μεγαλύτερο από το
1
2
.
 Το μισό του
6
14
θα ήταν
7
14
άρα το
6
14
είναι μικρότερο από το
1
2
.
Επομένως
9
16
>
6
14
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1. Συγκρίνω τα κλάσματα με τον νου, εξηγώντας τη στρατηγική που ακολούθησα.
α.
9
4

5
6
γιατί το κλάσμα
9
4
είναι καταχρηστικό (>1) ενώ το
5
6
είναι γνήσιο (<1).
β.
8
12
11
12
γιατί .....................................................................................................................
γ.
4
12
4
17
γιατί .....................................................................................................................
δ.
2
9
10
11
γιατί .....................................................................................................................
ε.
98
100
50
50
γιατί ......................................................................................................................
στ.
5
12
8
14
γιατί ......................................................................................................................
2. Μετατρέπω σε ανάγωγα και συγκρίνω.
α.
6
18
8
32
β.
12
60
8
40
γ.
28
42
36
54
δ.
48
56
21
49
3. Συγκρίνω τα παρακάτω κλάσματα κάνοντάς τα ομώνυμα.
Α)
3
4
,
5
6
,
4
7
Βρίσκω το Ε.Κ.Π. των
παρονομαστών
Πολλαπλασιάζω τα κλάσματα με τον κατάλληλο
αριθμό, ώστε να γίνουν ομώνυμα.
Γράφω τα ομώνυμα κλάσματα και τα αρχικά κλάσματα με τη σειρά
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Β)
3
2
,
5
4
,
4
16
Βρίσκω το Ε.Κ.Π.
των παρονομαστών
Πολλαπλασιάζω τα κλάσματα με τον κατάλληλο
αριθμό, ώστε να γίνουν ομώνυμα.
Γράφω τα ομώνυμα κλάσματα και τα αρχικά κλάσματα με τη σειρά
Γ)
3
7
,
7
14
,
2
6
Βρίσκω το Ε.Κ.Π.
των παρονομαστών
Πολλαπλασιάζω τα κλάσματα με τον κατάλληλο
αριθμό, ώστε να γίνουν ομώνυμα.
Γράφω τα ομώνυμα κλάσματα και τα αρχικά κλάσματα με τη σειρά
4. Ποιο από τα παρακάτω κλάσματα βρίσκεται μεταξύ του
1
2
και των
2
3
;
α)
17
24
β)
1
4
γ)
3
4
δ)
1
3
ε)
7
12
5. Ποιο από τα παρακάτω κλάσματα έχει τη μεγαλύτερη αξία;
α)
7
8
β)
66
77
γ)
555
666
δ)
444
555
ε)
3333
4444
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6. Βάζω το κατάλληλο σύμβολο (> , < , =) στα παρακάτω ζεύγη κλασμάτων
α)
5
4
7
4
β)
4
5
4
6
γ)
11
15
44
60
δ)
4
7
3
5
ε)
8
9
7
8
7. Ποιο από τα παρακάτω κλάσματα δεν είναι ισοδύναμο με το
21
8
;
α. β. γ. δ. ε.
8. Βρίσκω ένα κλάσμα που βρίσκεται ανάμεσα στα παρακάτω ζευγάρια κλασμάτων,
όπως στο παράδειγμα.
9. Σημειώνω τα κλάσματα που αντιστοιχούν στα παρακάτω γράμματα.
5
2
8
168
64
2,625
20
2
32
189
81
 


	31. Εκπαιδευτήρια ΓΕΩΡΓΙΟΥ ΖΩΗ  ΣΤ΄ Δημοτικού
29
10. Βάζω κάθε γράμμα στο κατάλληλο κουτί.
11. Σημειώνω με Σ τις σωστές και Λ τις λανθασμένες προτάσεις. Σε περίπτωση που η
πρόταση είναι λανθασμένη, δικαιολογώ γιατί τη θεώρησα λάθος.
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12. Γράφω τα παρακάτω κλάσματα σε αύξουσα σειρά
31
10
,
31
14
,
31
11
,
31
13
,
31
12
....................................................................................................................................................
13. Η Μάρθα θα φτιάξει μπισκότα με βούτυρο. Η συνταγή περιέχει
4
6
του ποτηριού γάλα.
Η Μάρθα έχει
6
8
του ποτηριού γάλα. Έχει αρκετό γάλα, για να φτιάξει τα μπισκότα;
14. Βρίσκω μεταξύ ποιων διαδοχικών φυσικών αριθμών βρίσκεται καθένα από τα
παρακάτω κλάσματα.
α)
5
3
β)
7
2
γ)
8
9
δ)
63
5
ε)
125
10
Θέματα Μαθηματικών Διαγωνισμών
1. Να βάλεις σε κάθε κουτάκι το κατάλληλο σύμβολο ( > < = ).
Μικρός Ευκλείδης, 2021
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1. Από μια τούρτα που ζυγίζει 800 γραμμάρια έφαγα τα
3
4
. Πόσα γραμμάρια έφαγα;
2. Για να πραγματοποιηθεί μια εκδρομή πρέπει να δηλώσουν συμμετοχή τα 6/8 των
μαθητών του τμήματος. Το Στ1 έχει 32 μαθητές ενώ το Στ2 έχει 36 μαθητές. Πόσοι
μαθητές πρέπει να δηλώσουν συμμετοχή από κάθε τμήμα;
3. Σε μια κινηματογραφική αίθουσα έχουμε 84 θεατές. Τα 6/14 της αίθουσας είναι
αγόρια. Να βρείτε πόσα αγόρια και πόσα κορίτσια είναι μέσα στην αίθουσα.
4. Ο Μάνος ξόδεψε τα
4
6
από το χαρτζιλίκι του που ήταν 240 ευρώ. Ο Μιχάλης ξόδεψε το
ίδιο μέρος από το χαρτζιλίκι του που ήταν 320 ευρώ. Ποιο παιδί ξόδεψε τα
περισσότερα χρήματα;
5. Σε ένα χωράφι με ελιές ο παραγωγός έχει μαζέψει τα
3
8
των δέντρων. Τα δέντρα που
μάζεψε είναι 69. Πόσα είναι συνολικά όλα τα δέντρα μέσα στο χωράφι;
6. Ο Δημήτρης αγόρασε ένα ποδήλατο που κόστιζε 120 ευρώ ξοδεύοντας τα
4
9
από το
χαρτζιλίκι του. Πόσο ήταν όλο το χαρτζιλίκι που είχε αρχικά;
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7. Τα
3
5
του κιλού φέτα κοστίζουν 7,5 Ευρώ. Πόσο κοστίζει το 1 κιλό φέτα; Πόσο
ζυγίζουν τα
3
5
των δύο κιλών;
8. Ένα κατάστημα κάνει έκπτωση στα είδη του ίση με τα
2
5
της αρχικής τιμής τους. Ένα
φόρεμα κόστιζε 90 ευρώ πριν την έκπτωση. Υπολόγισε πόσα ευρώ έκπτωση έγινε στο
φόρεμα και πόσο θα πληρώσουμε για να το αγοράσουμε
9. Η εταιρεία έδωσε αύξηση στον Πέτρο που δουλεύει 8 χρόνια και στον Γιάννη που
δουλεύει 12 χρόνια 80 ευρώ το μήνα, για να τα μοιραστούν με τον εξής τρόπο: Κάθε
ένας θα πάρει τόσα χρήματα, όσα βγάζει το γινόμενο του Μ.Κ.Δ. της προϋπηρεσίας
τους με την προϋπηρεσία τους. Τι μέρος των χρημάτων πήρε ο κάθε ένας;
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Ο κ. Παναγιώτης ζήτησε από τους μαθητές του να κάνουν στα τετράδιά τους την πρόσθεση
των παρακάτω κλασμάτων.
Κοιτάζοντας τις λύσεις που έδωσαν οι μαθητές του είδε το ακόλουθο αποτέλεσμα στο
τετράδιο του Γιάννη.
1
4
+
1
8
=
2
12
Ποια είναι η άποψή σας για την πράξη αυτή, θεωρείτε ότι την έκανε σωστά ή λάθος;
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
Πώς θα εξηγούσατε σε έναν συμμαθητή σας την άποψή σας, ώστε να τον πείσετε για αυτή;
Μπορείτε να χρησιμοποιήσετε τη λογική σας, πράξεις, σχέδια, κανόνες από το βιβλίο και ό,τι
άλλο θέλετε για να τον πείσετε.
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………
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Ένας πολύ απλός τρόπος για να δείξουμε ότι η πρόσθεση αυτή είναι λάθος, είναι να
ζωγραφίσουμε τα κλάσμα και να δούμε αν βγάζουν κάποιο λογικό αποτέλεσμα. Έτσι έχουμε:
1
4
+
1
8
=
2
12
Εάν συγκρίνουμε την τελική ποσότητα με τις δύο αρχικές που προσθέσαμε
, θα δούμε ότι η τελική είναι μικρότερη! Αυτό όμως είναι παράλογο γιατί
στην πρόσθεση το τελικό αποτέλεσμα είναι πάντοτε μεγαλύτερο ή ίσο με τις ποσότητες που
προσθέτουμε. Άρα η πρόσθεση που έκανε ο Γιάννης είναι λάθος.
Το λάθος που έκανε ο Γιάννης είναι ότι τα κλάσματα που πρόσθεσε έχουν διαφορετικούς
παρονομαστές. Άρα κάθε «πίτσα» είναι χωρισμένη σε διαφορετικό αριθμό κομματιών και
άρα κάθε κομμάτι έχει διαφορετικό μέγεθος.
Όμως είναι λάθος να προσθέτουμε κομμάτια που δεν έχουν ίδιο μέγεθος.
Για να προσθέσω ή να αφαιρέσω κλάσματα πρέπει τα κομμάτια να έχουν ίδιο μέγεθος
μεταξύ τους. Για να γίνει αυτό πρέπει οι «πίτσες» να είναι χωρισμένες στον ίδιο αριθμό
κομματιών, δηλαδή να έχουν ίδιους παρονομαστές.
Στη γλώσσα των μαθηματικών τα κλάσματα αυτά ονομάζονται ομώνυμα.
π.χ.
4
6
,
4
6
,
1
6
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Για να προσθέσω ή να αφαιρέσω ομώνυμα κλάσματα απλά προσθέτω ή αφαιρώ τους
αριθμητές και κρατάω τον παρονομαστή ίδιο, όπως φαίνεται στο παράδειγμα :
4
6
+
1
6
=
5
6
Όμως στην άσκηση που έλυσε ο Γιάννης τα κλάσματα δεν είναι ομώνυμα.
1
4
+
1
8
;
Σε αυτή την περίπτωση κάνω τα εξής:
α) Φτιάχνω για κάθε ένα από αυτά ένα ισοδύναμό κλάσμα.
β) Τα ισοδύναμα κλάσματα που φτιάχνω φροντίζω να έχουν όλα τον ίδιο παρονομαστή
ώστε να είναι ομώνυμα.
Ας δούμε τα βήματα της διαδικασίας χρησιμοποιώντας για παράδειγμα τα κλάσματα.
1
4
+
2
3
Βήμα 1
Βρίσκω το Ε.Κ.Π. των παρονομαστών
Π4 : 4 , 8 , 12 , 16 , 20 , 24…
Π3 : 3 , 6 , 9 , 12 , 15, 18…
Ε.Κ.Π. (4,3) = 12
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Βήμα 2
Το Ε.Κ.Π. που βρήκα θα είναι ο νέος παρονομαστής για όλα τα ισοδύναμα κλάσματα που θα
φτιάξω. Επομένως τώρα μου μένει να υπολογίσω ποιοι θα είναι οι αριθμητές των
ισοδύναμων κλασμάτων.
1
4
+
2
3
=
?
12
+
?
12
Βήμα 3
Για να βρω τον αριθμητή του πρώτου κλάσματος αρκεί να ρωτήσω τον εαυτό μου: «με ποιον
αριθμό πολλαπλασίασα το 4 για να βγάλω αποτέλεσμα 12»;
1
4
+
2
3
=
?
12
+
?
12
Βήμα 4
Η απάντηση είναι ότι «πολλαπλασίασα με τον αριθμό 3». Τον αριθμό αυτό τον γράφω
επάνω στο «καπελάκι» του αρχικού κλάσματος (
1
4
) .
1
4
+
2
3
=
?
12
+
?
12
Στη συνέχεια τον πολλαπλασιάζω με τον αριθμητή (ο αριθμητής είναι το 1). Έτσι δημιουργώ
τον αριθμητή του ισοδύναμού του κλάσματος (ο αριθμητής που δημιουργώ είναι το 3) .
1
4
+
2
3
=
3
12
+
?
12
Βήμα 5
Στη συνέχεια κάνω την ίδια ερώτηση στον εαυτό μου και για το δεύτερο κλάσμα : « με ποιον
αριθμό πολλαπλασίασα το 3 για να βγάλω αποτέλεσμα 12 » .
1
4
+
2
3
=
3
12
+
?
12
x …..
3
3
χ
x …..
3
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Βήμα 6
Η απάντηση είναι «με τον αριθμό 4». Τον αριθμό αυτό τον γράφω επάνω στο «καπελάκι»
του αρχικού κλάσματος (
2
3
) και τον πολλαπλασιάζω με τον αριθμητή ( 2 ). Έτσι δημιουργώ
τον αριθμητή του ισοδύναμού του κλάσματος (ο αριθμητής που δημιούργησα είναι το 8).
1
4
+
2
3
=
3
12
+
8
12
Βήμα 7
Τα ισοδύναμα κλάσματα που έφτιαξα έχουν τους ίδιους παρονομαστές, είναι δηλαδή
ομώνυμα. Οπότε τώρα αρκεί απλά να προσθέσω τους αριθμητές για να ολοκληρώσω την
πράξη.
1
4
+
2
3
=
3
12
+
8
12
=
3+8
12
=
11
12
Η διαδικασία που ακολουθήσαμε στα παραπάνω βήματα φαίνεται σχηματικά στη συνέχεια.
1
4
+
2
3
=
3
12
+
8
12
=
11
12
Πολλές φορές συναντάμε προβλήματα στα οποία τα αριθμητικά δεδομένα δίνονται με
διαφορετικές μορφές όπως για παράδειγμα: φυσικοί αριθμοί, δεκαδικοί αριθμοί, κλάσματα,
μεικτοί αριθμοί κ.ά.
3 4
χ
4
3
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Παράδειγμα:
Η Μαρία αγόρασε 1 κιλό και 300 γραμμάρια αλεύρι, ο Δημήτρης αγόρασε
5
6
του κιλού και η
Κάτια αγόρασε 2,15 κιλά. Πόσα κιλά αλεύρι αγόρασαν συνολικά;
Σε τέτοιες περιπτώσεις μετατρέπουμε όλα τα δεδομένα στην ίδια μορφή πριν κάνουμε τις
πράξεις.
Μετατρέπουμε τους μεικτούς σε κλάσματα και προσθέτουμε ή αφαιρούμε.
Προσθέτουμε ή αφαιρούμε χωριστά τους ακέραιους και χωριστά τα
κλάσματα.
1. Κάνω τις παρακάτω πράξεις στο τετράδιό μου.
α)
5
6
-
2
3
= δ)
8
11
+
5
2
+ 1 =
β)
4
5
-
3
8
= ε)
8
11
-
13
33
=
γ)
6
7
+
1
6
+
5
14
= στ)
8
12
+
13
48
=
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2. Κάνω τις παρακάτω πράξεις στο τετράδιό μου.
α) 10
4
5
- 8
1
2
= δ) 5
3
4
- 2,5 =
β)
8
5
+ 2
3
7
= ε)
8
3
- 1
1
2
=
γ) 7-2
3
5
= στ)
3
7
-
3
11
=
3. Συμπληρώνω τους αριθμούς που λείπουν ώστε να ισχύουν οι ισότητες.
α.
3
5
+
5
=
12
β. +
6
7
= 2 γ.
6
24
+
12
= 1
δ.
24
9
+
9
= 2 ε. -
2
=
4
8
στ. 5
2
3
+ 1 =7
1
3
4. Σημειώνω Σ ή Λ σε κάθε παρένθεση ανάλογα με το αν οι πράξεις έχουν εκτελεστεί
σωστά.
α. (.......)
3
5
+
4
5
=
7
5
= 1
2
5
β. (.......)
1
3
+
4
3
=
20
12
γ. (.......)
1
5
+
1
6
=
1
3
δ. (......)
1
5
+
2
3
=
3
8
ε. (.......)
3 + 5
5
+
3
5
+ 1
5. Ο Αναστάσης αγόρασε από το μανάβικο
3
4
του κιλού μπανάνες, 2
5
8
κιλά πορτοκάλια
και 1,5 κιλό μήλα. Πόσα κιλά φρούτα αγόρασε συνολικά;
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6. Ο Πέτρος αγόρασε έναν υπολογιστή και ξόδεψε τα
6
13
των χρημάτων του, ενώ για να
πάρει ηχεία και εκτυπωτή ξόδεψε άλλα
3
15
των χρημάτων του. Τι μέρος των χρημάτων
του έχει περισσέψει;
7. Ένας αγρότης πούλησε σε τέσσερις εμπόρους τα
2
5
,
2
15
,
1
3
και
1
10
της παραγωγής του.
Ποιο μέρος της παραγωγής του έμεινε απούλητο;
8. Τρεις εκσκαφείς ανοίγουν χαντάκι στην άκρη του δρόμου για να περάσει αγωγός
νερού. Ο πρώτος έσκαψε 15
3
10
μέτρα, ο δεύτερος 12
5
6
μέτρα και το τρίτος 18
9
12
μέτρα. Πόσα μέτρα ήταν συνολικά το χαντάκι;
9. Γιάννης και ο Πέτρος έδωσαν εξετάσεις Αγγλικών, ο κάθε ένας σε διαφορετικό
δίπλωμα. Ο Γιάννης στα προφορικά συγκέντρωσε σκορ
15
20
, ενώ στα γραπτά
40
60
. Ο
Πέτρος στα προφορικά συγκέντρωσε σκορ
7
10
, ενώ στα γραπτά
24
30
. Ποιο παιδί έπιασε
την υψηλότερη βαθμολογία συνολικά στις εξετάσεις;
10. Η συνταγή ενός milkshake γράφει:
3
10
παγωτό βανίλια,
4
12
φράουλες,
1
6
μπανάνες
και το υπόλοιπο γάλα.
α) Τι μέρος του milkshake είναι τα φρούτα και τι μέρος το γάλα;
β) Ένα μαγαζί έφτιαξε 4 κιλά milkshake για τις παραγγελίες της ημέρας. Πόσα κιλά
παγωτό και πόσα κιλά φρούτα χρησιμοποίησε;
11. Ο κύριος Κώστας μάζεψε
5
9
τα των χρημάτων του, για να αγοράσει μια μηχανή. Ποια
είναι η τιμή της μηχανής, αν χρειάζεται 1. 200€, για να συμπληρώσει το ποσό;
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12. Τρεις εργάτες άνοιξαν ένα χαντάκι. Ο πρώτος άνοιξε μέτρα, ο δεύτερος μέτρα
περισσότερα από τον πρώτο και ο τρίτος μέτρα λιγότερα από τον δεύτερο. Πόσα
μέτρα ήταν όλο το χαντάκι;
13. Στο σχολείο έγινε ψηφοφορία για να αποφασίσουν οι μαθητές πού θα πάνε ημερήσια
εκδρομή. Οι ψήφοι κατανεμήθηκαν όπως φαίνεται παρακάτω :
Ναύπλιο:
3
9
Λάρισα:
8
24
Καλάβρυτα:
6
16
Ο πρόεδρος της τάξης ανακοίνωσε ότι η τάξη αποφάσισε να πάνε στα Καλάβρυτα.
Όμως ένας μαθητής είχε σοβαρές ενστάσεις. Είπε ότι κάποιος είχε παραβεί τους
κανόνες της ψηφοφορίας (δηλαδή ότι όλοι ψηφίζουν μια φορά και επιλέγουν έναν
μόνο προορισμό). Είχε δίκιο ο μαθητής αυτός; Αν ναι, γιατί;
14. Κάποιος ξόδεψε το του μισθού του για αγορά μιας ηλεκτρικής συσκευής, το για
ένδυση, τα για ενοίκιο κατοικίας και του έμειναν 80 €. Πόσος ήταν ο μισθός του;
15. Να τοποθετήσετε τα παρακάτω κλάσματα στη σειρά, αρχίζοντας από το μικρότερο.
2
8
5
1
2
4
4
3
5
1
3
1
6
2
5
3
8
3+1
8+1
3+2
8+2
3+12
8+12
3 - 2
8 - 2
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16. Κάνω τις πράξεις
α) (
1
2
+
1
4
) + (
3
4
+
1
5
) + (
4
5
+
1
6
) + (
5
6
+
1
7
) + (
6
7
+
1
8
) + (
7
8
+
1
2
) =
β)
1
2
+
2
4
+
3
6
+
4
8
+
5
10
+
6
12
+
7
14
+
8
16
=
17. Από ένα ταψί γαλακτομπούρεκο ο Γιάννης έφαγε το
1
6
, ενώ ο Κώστας έφαγε
1
8
περισσότερα από το Γιάννη.
α) Τι μέρος του γαλακτομπούρεκου έμεινε στο ταψί;
β) Πόσα γραμμάρια ήταν όλο το ταψί εάν η ποσότητα που έφαγε ο Κώστας ήταn 210
γραμμάρια;
18. Σε μια θεατρική παράσταση τα
6
10
είναι ενήλικες, τα
3
15
είναι συνταξιούχοι και τα
υπόλοιπα είναι παιδιά. Από τους ενήλικες τα
2
3
είναι γυναίκες και τα υπόλοιπα
άνδρες.
α) Τι μέρος του συνόλου των θεατών είναι τα παιδιά;
β) Τι μέρος του συνόλου των θεατών είναι οι ενήλικοι άντρες;
γ) Αν οι θεατές ήταν συνολικά 420, πόσα ήταν τα παιδιά και πόσες οι γυναίκες;
19. Κατά μήκος μιας ποδηλατικής διαδρομής στήνονται τριών ειδών διαφορετικοί
«σταθμοί». Κάθε 2
1
4
χμ. υπάρχει σταθμός ανεφοδιασμού για νερό, ενεργειακά ποτά
κ.ά. Κάθε 4
1
2
χμ. υπάρχει ιατρικός σταθμός και κάθε
360
20
χμ. σταθμός φωτογράφων
και τηλεοπτικών καναλιών.
α) Κάθε πόσα χιλιόμετρα συναντάμε και τους τρεις σταθμούς μαζί;
β) Εάν σε όλη τη διάρκεια της διαδρομής συναντάμε και τους τρεις σταθμούς μαζί
6 φορές, πόσα χμ. είναι ολόκληρη η διαδρομή;
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Θέματα Μαθηματικών Διαγωνισμών
1. Να αντιστοιχίσεις τους δεκαδικούς αριθμούς με τα αθροίσματα.
2. Να τοποθετήσεις κάθε γράμμα στο πάνω μέρος της αριθμογραμμής στη σωστή θέση.
3. Να αντιστοιχίσεις τους δεκαδικούς αριθμούς με τις διαφορές.
Μικρός Ευκλείδης, 2018
 


	46. Εκπαιδευτήρια ΓΕΩΡΓΙΟΥ ΖΩΗ  ΣΤ΄ Δημοτικού
44
Όταν θέλουμε να πολλαπλασιάσουμε δύο κλάσματα, πολλαπλασιάζουμε αριθμητή με
αριθμητή και παρονομαστή με παρονομαστή.
π.χ.
2
3
×
4
8
=
2 × 4
3 × 8
=
8
24
Αυτός ο πολλαπλασιασμός φαίνεται στο παρακάτω σχήμα.
4
8
Όταν θέλουμε να διαιρέσουμε ένα κλάσμα με έναν αριθμό τότε αυτό γίνεται με 2 τρόπους:
Διαιρούμε τον αριθμητή του κλάσματος με τον αριθμό (εάν βγαίνει ακριβώς
η διαίρεση) και κρατάμε τον παρονομαστή ίδιο .
π.χ.
4
5
: 2 =
2
5
Πολλαπλασιάζουμε τον παρονομαστή του κλάσματος με τον αριθμό και
κρατάμε τον ίδιο αριθμητή.
π.χ.
4
5
: 2 =
4
5×2
=
4
10
ή
4
5
×
1
2
=
4
10
2
3
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Όταν θέλουμε να διαιρέσουμε ένα κλάσμα με ένα άλλο κλάσμα τότε κρατάμε το πρώτο
κλάσμα ως έχει, δημιουργούμε τον αντίστροφο του δεύτερου κλάσματος και κάνουμε
πολλαπλασιασμό στα δυο αυτά κλάσματα.
π.χ.
2
3
:
4
8
=
2
3
×
8
4
=
2 × 8
3 × 4
=
16
12
1. Χωρίζω κατάλληλα τα παρακάτω ορθογώνια ώστε να σχεδιάσω τις ποσότητες που
δείχνουν τα κλάσματα.
α)
1
3
×
1
2
=
β)
2
4
×
2
3
=
γ)
2
4
×
3
4
=
δ)
2
3
×
1
2
=
2. Κάνω τις παρακάτω πράξεις.
α)
2
5
×
4
8
= β)
6
7
×
8
9
= γ)
3
4
×
2
5
=
δ)
6
8
× 9 = ε) 4
5
6
×
2
3
= στ) 2
5
6
× 3
1
4
=
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3. Βρίσκω τους αντίστροφους των παρακάτω αριθμών:
α)
3
4
β) 2
1
3
γ) 5 δ) 3
1
3
ε)
5
6
στ) 1,5
4. Κάνω τις παρακάτω διαιρέσεις.
α) 18
8
:
3
4
=
β) 50
20
:
5
4
=
γ) 63
9
:
7
3
=
δ) 18
6
:
3
2
=
ε) 40
10
:
20
5
=
στ) 16
4
: 2=
ζ)
5 :
5
4
=
η) 56
2
: 4=
θ)
8 :
6
3
=
5. Η κ. Μαρία κέρδισε το λαχείο και θέλει να μοιράσει το
1
2
των χρημάτων στις 3 κόρες
της. Τι μέρος των χρημάτων θα πάρει το κάθε κορίτσι;
6. Σε έναν όμιλο ρομποτικής 60 ατόμων τα
7
2
είναι μαθητές Στ δημοτικού. Πόσοι είναι οι
μαθητές της Στ δημοτικού;
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7. Ένα αυτοκίνητο καταναλώνει σε 1 ώρα 2
3
5
λίτρα βενζίνης. Πόσα λίτρα θα καταναλώσει
σε 3,5 ώρες;
8. Ένας γεωργός μοίρασε
6
8
του τόνου κρασί σε 3 βαρέλια. Πόσο κρασιά έβαλε σε κάθε
βαρέλι;
9. Τα
5
9
των μελών ενός συλλόγου είναι γυναίκες. Πόσες είναι οι γυναίκες;
10. Τα
3
8
του κιλού λάδι κοστίζουν 1,5 ευρώ. Πόσο κοστίζουν τα 3
4
5
κιλά λάδι;
11. Η Ματίνα πήρε για δώρο Χριστουγέννων μια κούτα με γραμματόσημα για συλλέκτες.
Από αυτά κράτησε τα
3
7
των γραμματοσήμων για τη συλλογή της, ενώ τα υπόλοιπα τα
μοίρασε στις 5 κολλητές της φίλες.
α) Τι μέρος των γραμματοσήμων πήρε κάθε μια από τις φίλες της;
β) Αν οι φίλες της πήραν συνολικά 200 γραμματόσημα, πόσα ήταν αρχικά τα
γραμματόσημα στο κουτί;
12. Τέσσερις φίλοι μοιράστηκαν τα μιας πίτσας. Τι μέρος ολόκληρης της πίτσας έφαγε
ο καθένας;
α. β. γ. δ. ε.
13. Η ένδειξη σε ένα ντεπόζιτο πετρελαίου δείχνει . Αν με 30 ακόμα λίτρα γεμίσει το
ντεπόζιτο, ποια είναι η χωρητικότητά του;
α. β. γ. δ. ε.
3
4
3
8
3
16
1
12
1
6
1
8
3
5
lit
75 lit
18 lit
48 lit
30 lit
90
5
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14. Κάνω τις παρακάτω διαιρέσεις.
α) 2
2
8
:
3
4
=
β)
63
9
: 2
1
3
=
γ) 2
10
20
: 2
1
4
=
δ) 5 : 2
1
2
=
ε) 8
6
4
: 5=
15. Ένα τούβλο ζυγίζει 1 κιλό και του βάρους του. Πόσα κιλά ζυγίζει το τούβλο;
16. Ένας έμπορος λαδιού κράτησε τα
6
8
παραγωγής του για τον εαυτό του και από αυτό
που του περίσσεψε έδωσε από
1
4
της ποσότητας σε κάθε έναν από τους τέσσερις
κολλητούς του φίλους. Εάν η ποσότητα που πήρε ο κάθε φίλος τους είναι 50 κιλά λάδι
πόση ήταν η παραγωγή του συνολικά;
17. Ο κύριος Γιάννης κέρδισε στο λαχείο 5.000 ευρώ. Από αυτά κράτησε τα
2
10
για τον
εαυτό του και από τα υπόλοιπα χρήματα έδωσε τα
3
4
στην κόρη του την Κατερίνα ενώ
τα υπόλοιπα χρήματα τα έδωσε σε μια άπορη οικογένεια.
α) Πόσα χρήματα κράτησε για τον εαυτό του;
β) Τι μέρος του συνολικού ποσού έδωσε στην κόρη του την Κατερίνα; (η απάντηση
πρέπει να είναι κλάσμα)
γ) Πόσα χρήματα έδωσε στην Κατερίνα και πόσα στην άπορη οικογένεια;
1
5
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18. Τρεις φίλοι έχουν μπροστά τους από μια τετράγωνη, γίγας πίτσα ο κάθε ένας, όμως
δεν μπορούν να φάνε όση πίτσα θέλουν. Ο Γιώργος έφαγε τα
3
4
από το
1
2
της πίτσας
του. Ο Κώστας έφαγε τα
2
8
από το
1
2
της πίτσας του. Ο Πέτρος έφαγε τα
5
4
από το
1
2
της
πίτσας του. Ποιο παιδί έφαγε την περισσότερη και ποιο την λιγότερη πίτσα;
19. Ένας αγρότης φύτεψε το χωράφι του με τον παρακάτω τρόπο:
- Τα 4/10 τα φύτεψε με μαρούλια.
- Τα 2/6 τα φύτεψε με λάχανα.
- Στο υπόλοιπο χωράφι φύτεψε κολοκυθιές.
Όμως μια ξαφνική κακοκαιρία κατέστρεψε τα 4/7 από τα μαρούλια το 1/5 από τα λάχανα
και τα 4/13 από τις κολοκυθιές.
α) Τι μέρος από κάθε λαχανικό τού έμεινε μετά την κακοκαιρία;
β) Τι μέρος του χωραφιού πρέπει να ξαναφυτέψει;
20. Ποιον αριθμό θα βρούμε αν πολλαπλασιάσουμε όλους τους παρακάτω αριθμούς:
α) , , , , …, ,
β)
3
2
×
4
3
×
5
4
×⋯
2009
2008
×
2010
2009
21. Κάνω τις πράξεις:
α) (3+
1
5
) :
8
5
+2×
1
3
x
9
4
- (3
1
2
-2)
β) 12+20 x (
2
4
+
7
10
-
4
5
) - (
9
12
-
3
18
) ×
24
7
=
γ) (5
2
4
+0,4+
8
10
) : (2-1
3
9
) =
1
2
2
3
3
4
4
5
2003
2004
2004
2005
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δ) (7
1
2
- 3
2
5
) : (4,2-
3
4
) =
22. Ένα ποσό μοιράζεται μεταξύ τεσσάρων φίλων ως εξής:
Ο Τάκης παίρνει το του ποσού που μοιράστηκε.
Ο Θόδωρος παίρνει τα του υπολοίπου.
Ο Κώστας παίρνει τα του νέου υπολοίπου.
Ο Βαγγέλης παίρνει τα υπόλοιπα που είναι 540 €.
Ποιο είναι το ποσό που μοιράστηκαν οι τέσσερις φίλοι και πόσο πήρε ο καθένας;
Θέματα Μαθηματικών Διαγωνισμών
1. Ο Κυριάκος έφαγε τα
5
12
της σοκολάτας του διπλανού σχήματος.
Η Έφη έφαγε τα
3
7
από την υπόλοιπη σοκολάτα. Πόσα κομμάτια
σοκολάτας έφαγε ο Κυριάκος και πόσα η Έφη;
Μικρός Ευκλείδης, 2017
2. Το διπλανό σχήμα αντιστοιχεί στα
5
8
της αυλής ενός σχολείου.
Ολόκληρη η αυλή θα στρωθεί με ίδιες τετράγωνες πλάκες
(όσες αυτές στο σχήμα) που η καθεμία κοστίζει 3 ευρώ. Πόσο
θα κοστίσουν όλες οι πλάκες της αυλής;
Μικρός Ευκλείδης, 2016
1
6
5
9
4
5
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3. Το αποτέλεσμα τα πράξης είναι ίσο με:
Μικρός Ευκλείδης, 2016
4. Η Μαρία έφαγε το 1/6 μιας σοκολάτας. Ο αδερφός της, ο Βασίλης, έφαγε τα ¾ από την
υπόλοιπη σοκολάτα. Ποιο μέρος της σοκολάτας απέμεινε;
Μικρός Ευκλείδης, 2019
5. Η Άννα θέλει εδώ και καιρό να αγοράσει ένα τάμπλετ. Στα γενέθλιά της το δώρο των
γονιών της ήταν το 1/2 της αξίας του τάμπλετ και της γιαγιάς της το 1/8. Υπολόγισε
ότι μπορεί να το αγοράσει με αυτά τα χρήματα και τα 45€ που έχει στον κουμπαρά
της. Πόσα ευρώ κοστίζει το τάμπλετ που θέλει να αγοράσει η Άννα;
Μικρός Ευκλείδης, 2017
6. Η Γεωργία μοιράστηκε εξίσου μια πίστα με τρεις φίλες της. Πριν φάει το κομμάτι της, ήρθε η
αδερφή της. Για να μη μείνει παραπονεμένη, η Γεωργία τής έδωσε το μισό από το δικό της
κομμάτι. Τι μέρος της πίτσας έφαγε η Γεωργία;
Μικρός Ευκλείδης, 2021
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Μεταβλητή ονομάζουμε ένα γράμμα ή ένα σύμβολο που χρησιμοποιούμε σε μια αριθμητική
παράσταση. Με αυτή συμβολίζουμε οποιοδήποτε άγνωστο αριθμό.
Για να παραστήσουμε μια μεταβλητή, συνήθως χρησιμοποιούμε γράμματα του ελληνικού
αλφαβήτου. Το γράμμα που χρησιμοποιούμε πιο συχνά είναι το γράμμα «x».
Οι μεταβλητές μάς βοηθούν να μετατρέπουμε προβλήματα
διατυπωμένα με λόγια σε μαθηματικές πράξεις. Δηλαδή με τις
μεταβλητές εκφράζουμε τα προβλήματα με μαθηματικό τρόπο.
Ένας αριθμός αυξημένος κατά 2.
x+2
Το τριπλάσιο ενός αριθμού αυξημένο κατά 3 είναι ίσο με το 6.
2 ∙ x + 3 = 6
Το διπλάσιο της διαφοράς ενός αριθμού με το 3 χωρισμένο σε 5 ίσα μέρη .
2 ∙ (x-3)
5
Όταν πολλαπλασιάζουμε έναν αριθμό με μια μεταβλητή συνηθίζουμε να παραλείπουμε το
σύμβολο του πολλαπλασιασμού.
Δηλαδή γράφουμε 2x αντί 2 ∙ x
Το ίδιο μπορούμε να κάνουμε και όταν έχουμε να πολλαπλασιάσουμε αριθμό με παρένθεση
ή παρένθεση με παρένθεση.
Δηλαδή γράφουμε 2(x+3) αντί 2 ∙ (x + 3)
(x + 3)(x-5) αντί (x + 3) ∙ (x-5)
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1. Διαβάζω τις παρακάτω εκφράσεις, όπως στο παράδειγμα:
α) 5 ∙ x + 2 > 7 ….........................................................................................................................
β) 3 ∙ x ....................................................................................................................................
γ) 8 ∙ x = 64 ...............................................................................................................................
δ) X2 = 81 ..................................................................................................................................
ε) (x : 2) + 5 =15 ........................................................................................................................
στ) 4 ∙ x < 25 ..............................................................................................................................
ζ) 2 ∙ x – 4 = 0 ...........................................................................................................................
η) (x + 3) ∙ (x – 2) .......................................................................................................................
2. Γράφω μια μαθηματική έκφραση για κάθε πρόταση.
ΠΡΟΤΑΣΗ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ ΕΚΦΡΑΣΗ
α) Προσθέτουμε 3 στον αριθμό x x+3
β) Τέσσερα λιγότερα από τον αριθμό x
γ) Το διπλάσιο του αριθμού x
δ) Διαιρούμε τον αριθμό x διά του 2
ε) Το άθροισμα του αριθμού x με το 15
στ) Αφαιρούμε 14 από τον αριθμό x
ζ) Το γινόμενο του 5 επί τον αριθμό x
η) Το διπλάσιο του αριθμού x αυξημένο κατά 12
θ) Ο αριθμός 20 μειωμένος κατά το τριπλάσιο του x
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3. Εκφράζω τις παρακάτω προτάσεις, χρησιμοποιώντας μια μεταβλητή.
α) Το επταπλάσιο ενός αριθμού. ……………………………..
β) Το ένα τέταρτο ενός αριθμού. ……………………………..
γ) Ένας αριθμός μειωμένος κατά 5. ……………………………..
δ) Ένας αριθμός μεγαλύτερο κατά 3,5. ……………………………..
ε) Το εξαπλάσιο ενός αριθμού που μεγαλώνει κατά 8. ……………………………..
στ) Ένας άρτιος αριθμός. ……………………………..
ζ) Το δεκαπλάσιο ενός αριθμού που αυξάνεται κατά 3. ……………………………..
η) Το επταπλάσιο ενός αριθμού είναι μικρότερο από 4. ……………………………..
θ) Το τριπλάσιο ενός αριθμού είναι μεγαλύτερο από 24. ……………………………..
ι) Το μισό ενός αριθμού είναι μικρότερο από 12. ……………………………..
4. Εκφράζω την περίμετρο των παρακάτω σχημάτων με τη χρήση μεταβλητών.
x z k
………………………… ………………………… ………………………… …………………………
5. Αντιστοιχίζω τις παρακάτω προτάσεις με τις μαθηματικές τους εκφράσεις.
ΠΡΟΤΑΣΗ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ ΕΚΦΡΑΣΗ
Το διπλάσιο ενός αριθμού αυξημένο κατά 3 •
Προσθέτω 2 στο τριπλάσιο ενός αριθμού •
Αφαιρώ 2 από το τριπλάσιο ενός αριθμού •
Το διπλάσιο ενός αριθμού μειωμένο κατά 3 •
• 3x + 2
• 2x - 3
• 2x + 3
• 3x - 2
6. Ποια μαθηματική έκφραση ταιριάζει στο πρόβλημα;
«Σκέφτομαι έναν αριθμό, τον διαιρώ με το 6, προσθέτω το 12 και βρίσκω 40».
α) 40 – 12 : 3 = x β) 40 + 12 = x : 3 γ) x : 6 + 12 = 40 δ) 40 : 6 + 12 = x
y
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7. Επιλέγω τη σωστή απάντηση.
Αν x = 16, τότε 400 + x – x : 4 =
α) 400 β) 412 γ) 404 δ) 408
8. Το παρακάτω τετράγωνο έχει πλευρά α. Με τη βοήθεια της μεταβλητής α απαντώ τα
εξής:
Ποια είναι η περίμετρός του; ...............................................................
Ποιο είναι το εμβαδόν του; .................................................................
Αν διπλασιαστεί η πλευρά, ποια η περίμετρος;...................................
Αν διπλασιαστεί η πλευρά, ποιο το εμβαδόν;......................................
9. Γράφω τις παρακάτω εκφράσεις με τη βοήθεια μιας μεταβλητής, όπως στο
παράδειγμα:
α) Ένας αριθμός μειωμένος κατά 5. ……………………………
β) Ένας αριθμός αυξημένος κατά 25. ..............................
γ) Το τετραπλάσιο ενός αριθμού. ..............................
δ) Το μισό ενός αριθμού. ..............................
ε) Τα 2/3 ενός αριθμού. ..............................
στ) Το διπλάσιο του τετραγώνου ενός αριθμού. .............................
ζ) Το μισό του κύβου ενός αριθμού αυξημένου κατά 3. ..............................
η) Το τριπλάσιο ενός αριθμού αυξημένο κατά 5 είναι ίσο με 23. ..............................
θ) Το μισό του αθροίσματος ενός αριθμού με το 5, αυξημένο κατά 3 είναι μεγαλύτερο από
το 8. .............................
α
α
 


	58. Εκπαιδευτήρια ΓΕΩΡΓΙΟΥ ΖΩΗ  ΣΤ΄ Δημοτικού
56
10. Εκφράζω τις παρακάτω ιδιότητες με τη χρήση μεταβλητών.
α) Αντιμεταθετική ιδιότητα πρόσθεσης → α + β = β + α
β) Αντιμεταθετική ιδιότητα πολλαπλασιασμού → ................................................................
γ) Επιμεριστική ιδιότητα → ...................................................................................................
δ) Προσεταιριστική ιδιότητα πρόσθεσης → ..........................................................................
ε) Προσεταιριστική ιδιότητα πολλαπλασιασμού → ..............................................................
11. Υπολογίζω τις τιμές των παρακάτω παραστάσεων για κάθε τιμή του x.
2x + 4x – 1
όταν x=0 ……………………………………………………………………………………….……………………
όταν x= 2 ……………………………………………………………………………………….……………………
όταν x=0,5 ……………………………………………………………………………………….……………………
3x2 + 2(4x – 1) + 5
όταν x=1,2 ……………………………………………………………………………………….……………………
όταν x= 1,5 ……………………………………………………………………………………….……………………
12. Υπολογίζω την τιμή της παράστασης αν το x=3
(x2 – 2x) ∙ x =
(x + 8x) : x =
Θέματα Μαθηματικών Διαγωνισμών
1. Ένας ποδηλάτης διανύει μια διαδρομή που είναι τριπλάσια από την απόσταση μεταξύ δυο
χωριών, κάνοντας συνολικά 36 χιλιόμετρα. Αν χ είναι η απόσταση μεταξύ των χωριών, να
κυκλώσεις την εξίσωση που εκφράζει το πρόβλημα.
Μικρός Ευκλείδης, 2016
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Μια ισότητα που περιλαμβάνει έναν
άγνωστο αριθμό που συμβολίζεται με
γράμματα (μια μεταβλητή), λέγεται
εξίσωση με έναν άγνωστο.
Η τιμή που επαληθεύει την εξίσωση λέγεται λύση της εξίσωσης.
Για να λύσω μια εξίσωση πρόσθεσης θα πρέπει να αφαιρέσω από το άθροισμα τον
άλλον προσθετέο.
1. Συμπληρώνω τη θεωρία.
α) Σε μια πρόσθεση οι αριθμοί που προστίθενται ονομάζονται .................................... ,
ενώ το τελικό αποτέλεσμα ονομάζεται ................................... .
β) Όταν ο άγνωστος είναι προσθετέος,
.........................................................................................................................................
.........................................................................................................................................
.........................................................................................................................................
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2. Λύνω τις παρακάτω εξισώσεις.
Α.
x + 12 = 55
Β.
55 + x = 233
Γ.
11 + x = 412
Δ.
t + 55 = 64
Ε.
w + 123 = 234
ΣΤ.
15 + r = 188
Ζ.
u + 14 = 23
Η.
z + 213 = 250
3. Λύνω τις παρακάτω εξισώσεις.
Α.
x + 3,7 = 12,2
Β.
55,25 + x = 77,8
Γ.
1
4
+ x = 1
Δ.
t + 2,8 = 9,85
Ε.
w +
1
6
=
2
3
ΣΤ.
2
8
+ r =
1
2
Ζ.
u +
1
5
=
3
4
Η.
z +
5
3
=
30
4
 


	61. Εκπαιδευτήρια ΓΕΩΡΓΙΟΥ ΖΩΗ  ΣΤ΄ Δημοτικού
59
4. Λύνω τις παρακάτω εξισώσεις.
Α.
x + 12 + 8 = 55 – 4
Β.
55 + x + 12 = 233 + 2 – 4
Γ.
311 + x – 15 = 412 - 12
Δ.
t + 55 – 2 = 64 – 3
Ε.
x + (
2
5
∙
4
6
) = 0,6
ΣΤ.
(0,4 +
1
5
) + x = 1
1
2
5. Σε ποιον αριθμό πρέπει να προσθέσω το 170 για να πάρω άθροισμα 225;
6. Ο Μιχάλης σκέφθηκε έναν αριθμό και πρόσθεσε σε αυτόν 3,24 και πήρε άθροισμα
27,3. Ποιον αριθμό σκέφθηκε;
7. Γράφω κάτω από κάθε ζυγαριά την εξίσωση που δείχνει ποιον αριθμό πρέπει να
προσθέσω, ώστε να ισορροπεί ο ζυγός.
.............................................................. ..............................................................
.............................................................. ..............................................................
x
z
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8. Εκφράζω τα παρακάτω προβλήματα με μορφή εξίσωσης. Ύστερα λύνω τις εξισώσεις
που έφτιαξα.
Α.
Β.
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9. Σημειώνω με «Σ» τις σωστές και «Λ» τις λανθασμένες προτάσεις. Δικαιολογώ τις
λανθασμένες προτάσεις.
α) (…..) Η εξίσωση x + 5 = 14 έχει λύση x = 9.
…………………………………………………………………………………………………………………………………
β) (…..) Κάθε εξίσωση έχει τη μορφή ζυγαριάς.
…………………………………………………………………………………………………………………………………
γ) (…..) Η εξίσωση w + 4 = 12 έχει άγνωστο το x.
…………………………………………………………………………………………………………………………………
δ) (…..) Η σχέση k + 5 είναι εξίσωση με έναν άγνωστο.
…………………………………………………………………………………………………………………………………
ε) (…..) Η σχέση k + k + 5 = 12 είναι εξίσωση με έναν άγνωστο.
………………………………..…………………………………………………………………………………………………
στ) (…..) Μια ισότητα που περιέχει μια μεταβλητή ονομάζεται εξίσωση με έναν
άγνωστο.
…………………………………………………………………………………………………………………………………
ζ) (…..) Η τιμή που επαληθεύει την εξίσωση ονομάζεται λύση της εξίσωσης.
…………………………………………………………………………………………………………………………………
η) (…..) Σε μια εξίσωση πρόσθεσης κάνεις πρόσθεση για να τη λύσεις.
…………………………………………………………………………………………………………………………………
10. Ποιον αριθμό πρέπει να προσθέσουμε στο 135 για να βρούμε 216;
11. Ο Μάνος έφτιαξε τη βαλίτσα του για τις διακοπές του και ζύγιζε 16 κιλά. Η μητέρα του
πρόσθεσε κάποια πράγματα και η βαλίτσα του έγινε πιο βαριά, με συνολική μάζα 21,5
κιλά. Πόσα κιλά πρόσθεσε η μητέρα του; Λύνω χρησιμοποιώντας μια εξίσωση.
12. Σε μια κατασκήνωση υπάρχουν 425 άτομα. Από αυτά οι 143 είναι μαθητές έκτης, οι
245 είναι μαθητές πέμπτης και οι υπόλοιποι είναι ομαδάρχες. Πόσοι είναι οι
ομαδάρχες;
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Όταν ο άγνωστος είναι μειωτέος, για να λύσω την εξίσωση προσθέτω στη διαφορά τον
αφαιρετέο.
Χ – 5 = 12
Χ = 12 + 5
Χ = 17
Όταν ο άγνωστος είναι ο αφαιρετέος για να λύσω την εξίσωση αφαιρώ από τον μειωτέο τη
διαφορά.
18 – Χ = 7
Χ = 18 – 7
Χ = 11
1. Συμπληρώνω τη θεωρία.
α) Σε μια αφαίρεση οι αριθμοί που αφαιρούνται ονομάζονται ................................... και
........................................ , ενώ το τελικό αποτέλεσμα ονομάζεται ....................................
β) Όταν ο άγνωστος είναι ο αφαιρετέος τότε
...............................................................................................................................................
...............................................................................................................................................
γ) Όταν ο άγνωστος είναι ο μειωτέος τότε
...............................................................................................................................................
...............................................................................................................................................
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2. Λύνω τις παρακάτω εξισώσεις.
Α.
x – 12 = 55
Β.
55 – x = 23
Γ.
311 – x = 41
Δ.
t – 55 = 64
Ε.
w – 123 = 234
ΣΤ.
15 – r = 11
Ζ.
u – 14 = 23
Η.
z – 213 = 250
3. Λύνω τις παρακάτω εξισώσεις.
Α.
x – 3,7 = 12,2
Β.
55,25 – x = 17,8
Γ.
6
4
– x = 1
Δ.
w –
1
6
=
2
3
Ε.
u –
1
5
=
3
4
Στ.
3
8
– r =
1
4
Ζ.
(3
4
5
-
2
6
) - z = 0,2
Η.
X – (0,5 +
2
5
) = 4
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4. Λύνω την πρώτη εξίσωση κάθε φορά για να βρω τον άγνωστο x. Αφού τον βρω τον
αντικαθιστώ στη δεύτερη εξίσωση και τη λύνω.
Α.
x – 5 = 11
x + y = 25
Β.
2 + x = 24
x – y = 2
Γ.
12 – x = 3
x – y = 2
Δ.
t – 24 = 11
t + z = 188
5. Σημειώνω με «Σ» τις σωστές και «Λ» τις λανθασμένες προτάσεις. Δικαιολογώ τις
λανθασμένες προτάσεις.
α) (......) Η εξίσωση x – 5 = 14 έχει λύση x = 9.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
β) (......) Κάθε εξίσωση έχει τη μορφή ζυγαριάς.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
γ) (......) Η εξίσωση w – 4 = 12 έχει άγνωστο το x.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
δ) (......) Η σχέση k – 5 είναι εξίσωση με έναν άγνωστο.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
ε) (......) Η σχέση 2k – k + 5 = 12 είναι εξίσωση με έναν άγνωστο.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
στ) (......) Οι εξισώσεις στις οποίες ο άγνωστος είναι μειωτέος ή αφαιρετέος λύνονται με μία
αφαίρεση.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
ζ) (......) Στην εξίσωση x – 8 = 12, ο άγνωστος x είναι ο αφαιρετέος.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
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6. Ποιον αριθμό πρέπει να αφαιρέσουμε από το 236 για να βρούμε διαφορά 164;
7. Μειώνοντας έναν αριθμό κατά 14, βρίσκω 42. Ποιος είναι ο αριθμός αυτός;
8. Ένα βαρέλι με λάδι έχει μεικτό βάρος 250 κιλά και απόβαρο 57 κιλά. Πόσο ζυγίζει το
λάδι;
9. Ο Αλέξανδρος είναι 120 κιλά, ενώ ο Πέτρος είναι 88 κιλά. Και οι δύο άντρες έχουν το
ίδιο ύψος. Αν το ιδανικό βάρος είναι αυτό του Πέτρου, πόσα κιλά πρέπει να χάσει ο
Αλέξανδρος για να τον φτάσει; Λύνω χρησιμοποιώντας μια εξίσωση.
10. Σκέφτομαι έναν αριθμό. Αν αφαιρέσω από αυτόν 9 και στη διαφορά προσθέσω 1,5 θα
βρω 67. Ποιος είναι ο αριθμός που σκέφθηκα;
α) 43 β) 50 γ) 61 δ) 76 ε) 91
11. Η Αμαλία είναι 18 ετών. Η Νίκη είναι 2 χρόνια μεγαλύτερη από την Ειρήνη. Αν το
άθροισμα των ηλικιών και των τριών κοριτσιών είναι 48 έτη, σε ποια εξίσωση το Ε
δείχνει την ηλικία της Ειρήνης;
α) Ε + (Ε + 18) – 2 = 48 β) Ε + (Ε + 2) + 18 = 48 γ) (Ε + 2) – (Ε+18) = 48
12. Ο Πέτρος έχει 2 € περισσότερα από όσα έχει η Νίκη. Η Νίκη έχει 50 λεπτά περισσότερα
από το Γιώργο. Όλοι μαζί έχουν 6,60 €. Πόσα έχει ο Γιώργος; Λύνω το πρόβλημα με
εξίσωση.
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Όταν ο άγνωστος είναι παράγοντας γινομένου, για να λύσουμε την εξίσωση διαιρούμε το
γινόμενο με τον άλλον παράγοντα.
X ∙ 5 = 20
X = 20 : 5
X = 4
1. Συμπληρώνω τη θεωρία.
α) Σε έναν πολλαπλασιασμό οι αριθμοί που πολλαπλασιάζονται ονομάζονται
................................... ,ενώ το τελικό αποτέλεσμα ονομάζεται .....................................
β) Όταν ο άγνωστος είναι ο παράγοντας γινομένου τότε
...............................................................................................................................................
...............................................................................................................................................
2. Λύνω τις παρακάτω εξισώσεις.
Α.
s ∙ 6 = 54
Β.
t ∙ 2 = 16
Γ.
p ∙ 7 = 42
Δ.
32∙ t = 4
Ε.
8 ∙ w = 32
ΣΤ.
6 ∙ t = 24
Ζ.
a ∙ 54 =9
Η.
b ∙ 2 = 250
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3. Λύνω τις παρακάτω εξισώσεις.
Α.
12 ∙ b = 3
Β.
c ∙ 0,01 = 0,09
Γ.
d ∙ 56 = 21
Δ.
0,3 ∙ k = 0,9
Ε.
w ∙
7
20
=
21
140
ΣΤ.
2
3
∙ r =
2
12
Ζ.
(4,5 + 9,5) k = 56
Η.
43 ∙ m = 26 - 25
4. Λύνω τις παρακάτω εξισώσεις.
Α.
1
6
∙ x + 2 = 10
Β.
5 ∙ x + 12 = 27
Γ.
q ∙ (
9
10
+ 2 – 0,5) =
5
6
Δ.
b ∙ 2,5 = 7
1
2
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5. Βρίσκω τις τιμές των μεταβλητών, για τις οποίες ισχύουν οι παρακάτω εξισώσεις.
Α.
x ∙ 5 = 15
x + y = 25
Β.
2 + x = 24
x ∙ y = 44
Γ.
12 ∙ x = 36
x ∙ y = 27
Δ.
t ∙ 24 = 12
t + z = 9,5
6. Σημειώνω με «Σ» τις σωστές και «Λ» τις λανθασμένες προτάσεις. Δικαιολογώ τις
λανθασμένες προτάσεις.
α) (……) Η εξίσωση x ∙ 5 = 14 έχει λύση x = 5 : 14.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
β) (……) Η εξίσωση x ∙ 7 = 14 έχει λύση x = 2.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
γ) (……) Η εξίσωση w ∙ 4 = 12 και t ∙ 5 = 13 έχουν την ίδια λύση.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
δ) (……) Η σχέση k ∙ 5 είναι εξίσωση με έναν άγνωστο.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
ε) (……) Η σχέση 2k ∙ k = 8 είναι εξίσωση με έναν άγνωστο.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
στ) (……) Οι εξισώσεις στις οποίες ο άγνωστος είναι παράγοντας γινομένου λύνονται με
αφαίρεση.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
ζ) (……) Η διαίρεση και των δύο μελών μιας εξίσωσης με τον ίδιο αριθμό διατηρεί την
ισορροπία της.
…………………………………………………………………………………………………………………………………………
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